TO’G’RI CHIZIQLARNING O’ZARO
VAZIYATLARI

Urishev Adhamjon Ergashaliyevich
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PARALLEL TO’G’RI CHIZIQLAR

Ta'rif. Agar bitta tekislikda yotuvchi ikki to‘g‘ri chizigning kesishuv nuqtasi
bo‘lmasa (yoki umumiy xosmas nugtaga ega bo‘lsa), ularni parallel to‘g’ri
chiziglar deyiladi.

Parallel proyeksiyalarning xossasiga asosan parallel to‘g‘ri chiziglarning bir
nomli proyeksiyalari ham o‘zaro parallel bo‘ladi, ya’ni a|lb bo‘lsa, u holda
a'llb’, a”||b”, a"'||b"' bo‘ladi.

Fazodagi umumiy vaziyatda joylashgan parallel to‘g’ri chiziglarning ikkita
bir nomli proyeksiyalari o‘zaro parallel bo‘lsa, wularning uchinchi
proveksivalari ham o‘zaro parallel bo‘ladi.
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Ammo  tog’ri chiziglar biror
proyeksiyalar  tekisligiga  parallel
bo‘lsa, u holda yuqorida keltirilgan
shart bajarilmaydi. Masalan, W
tekislikka parallel bo‘lgan profil to‘g'ri
chizigr kesmalarning bir nomli
gorizontal va frontal proyeksiyalari
(a’b” va a”’b”) ning o‘zaro parallel
bo’lishi vyetarli bo‘lmaydi. Bunday
hollarda to‘g’ri chiziglarning profil
proyeksiyalarini yasash zarur. Bunda
a”'||b" bo‘lsa, bu to‘gri chiziglar
o‘zaro parallel bo‘ladi. Agar a"'nb"™,
bo‘lsa, bu to‘gri chiziglar ayqgash
bo‘ladi.



Shuningdek, bu to‘g’ri chiziglarning o‘zaro vaziyatini profil
proyeksiyalaridan foydalanmasdan ham aniglash mumkin.

to‘’g’ri  chizig kesmalarining bir nomli
proyeksiyalarining nisbatlari tengligini
aniglaymiz. Kesmaning biror, masalan, D', D"
nugtasidan ixtiyoriy (o‘tkir burchak ostida)
parallel chiziglar o‘tkazib, D'1=A'B’ va
D"2=A"B" kesmalarni go‘yiladi. So‘ngra 1 va 2
nugtalarni C' va C” bilan tutashtiramiz. Agar
C'11IC"2 bo‘lsa, bu to‘gri chiziglar o‘zaro
parallel bo‘ladi. Aks holda bu to‘g‘ri chiziglar

ayqash to‘g‘ri chiziglar ekanligini isbotlanadi;

to‘’g’ri.  chizig kesmalarining bir nomli
nuqgtalarini o‘zaro kesishadigan qilib to‘gri
chiziglar bilan tutashtiramiz. Agar
chiziglarning kesishish nuqtasining E' va E”
proyeksiyalari bir bog‘lovchi chizigda bo’lsa, u
holda CD va AB to‘g’ri chiziglar bir tekislikka
tegishli va o‘zaro parallel bo‘ladi.




Kesishuvchi to‘g‘ri chiziqlar

Ta’rif. Agar ikki to‘g’ri chizig fazoda umumiy bir (xos) nugtaga ega bo‘lsa,
ularni kesishuvchi to‘g‘ri chiziglar deyiladi.

Fazodagi to‘g’ri chiziglar kesishish nuqtasining proyeksiyasi shu to‘g’ri
chiziglar proyeksiyalarining kesishish nuqtasida bo‘ladi . Kesishuvchi to‘g'ri
chiziglarning bir nomli proyeksiyalari ham chizmada o‘zaro kesishadi va
kesishish nuqta proyeksiyalari bir proyeksion bog‘lovchi chizigda bo‘ladi.

Fazoda umumiy vaziyatda kesishuvchi to‘g‘ri chiziglar berilgan bo‘lsa, bu
to‘g’ri chiziglarning faqat ikkita bir nomli proyeksiyalarining kesishishi kifoya

giladi.
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Agar kesishuvchi chiziglarning biri proyeksiyalar tekisligining
birortasiga parallel bo‘lsa, u holda ularning ikkita bir nomli
proyeksiyalarining o‘zaro kesishuvi yetarli bo‘lImaydi. Masalan,
AB va EF to‘g’ri chiziq kesmalarining biri EF kesma W tekislikka
parallel joylashgan (3.19,v-rasm). Bu chiziglarning o‘zaro
vaziyatini ularning profil proyeksiyalarini yasash bilan aniglash
mumkin. Agar kesishish nugtasining proyeksiyalari bir
bog‘lovchi chizigda joylashsa, bu to‘g’ri chiziglar o‘zaro
kesishadi, aks holda to‘g‘ri chiziglar kesishmaydi.



Ayqash to‘g‘ri chiziqlar
* Ta'rif. Ikki to‘g’ri chizig o‘zaro parallel bo‘lmasa
e voki kesishmasa ular aygash to‘g‘ri chiziglar

deyiladi.

Ma’lumki, parallel va kesuvchi to‘g’ri chiziglar
bitta tekislikka tegishli bo‘ladi. Uchrashmas to‘g'ri
chiziglar esa bir tekislikda. Uchrashmas to‘gri
chiziglarning bir nomli proyeksiyalari chizmada
o‘zaro kesishsa ham, ammo kesishish nugtalari
bir bog‘lovchi chizigga tegishli bo‘lmaydi.

Masalan, rasmdagi AB(A'B’, A”B"”) va EF(E'F,
E"F"”) uchrashmas chiziglar berilgan. Bu to‘gri
chiziglar proyeksiyalarining 1'=2" va 3"=4"
kesishish nuqtalari fazoda bu to‘g‘ri chiziglarning
har biriga tegishli ikki nugtaning proyeksiyalari
bo‘lmay, aksincha, 1€EF, 2€AB va 3€EF, 4€AB
bo‘ladi.
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To‘g’ri burchakning proyeksiyalanish xususiyatlari

 Teorema. Agar to‘g‘ri burchakning bir tomoni tekislikka parallel bo‘lib, ikkinchi tomoni bu

tekislikka perpendikulyar bo‘lmasa, mazkur to‘g‘ri burchak shu tekislikka haqigiy kattalikda

proyeksiyalanadi.

Bu teoremani isbotlash uchun 3.21,a-rasmdan foydalanamiz.
Shakldagi ZABC=90° ga teng va uning ikki tomoni H tekislikka
parallel vaziyatda joylashgan deb faraz gilamiz. Bu vaziyatda
uning gorizontal proyeksiyasining giymati o‘ziga teng bo’lib
proyeksiyalanadi, ya’ni ZA'B'C'=90° bo‘ladi.

To‘g'ri burchakning BC tomonidan H tekislikka perpendikulyar
qilib P tekislik o‘tkazamiz. U holda AB_LP bo‘lib, HNP= P, hosil
bo‘ladi. Agar to‘g’ri burchakning BC tomonini AB tomoni
atrofida aylantirib, ixtiyoriy BC, vaziyatga keltirsak ham uning
bu tomonining proyeksiyasi P, bilan ustma-ust tushadi.
Shunga ko‘ra ZABC,=/A'B'C'=90° bo’ladi. Demak:
ZABC=90°bo’lib, AB| |H va BCIIH bo‘lsa, ZA'B'C'=90° bo’ladi.
Chizmada ZABC(ABJIH) va ZDEF(DEJ|V) to‘g‘ri burchaklarning
tasvirlanishi 3.21,b va 3.21,v-rasmlarda keltirilgan.

Tog’ri burchakning proyeksiyalanish xususiyatidan chizma
geometriyada metrik masalalarni yechishda keng foydalanadi.



Chizmalarda ko‘rinishlikni aniglash

Geometrik shakllarning kuzatuvchiga nisbatan chizmada ko‘rinishligi konkurent nuqgtalardan

foydalanib aniglanadi.

Ta'rif. Bitta proyeksiyalovchi nurda (to‘g‘ri chizigda) joylashgan nuqgtalar konkurent nuqgtalar

deyiladi.

Agar kuzatuvchi proyeksiyalovchi nur yo‘nalishida konkurent nuqgtalarga garasa, u o‘ziga
yaqin bo‘lgan nugtani yoki proyeksiyalar tekisligidan uzoqroq joylashgan nuqtani ko‘radi.
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rasmda berilgan bir proyeksiyalovchi nurda joylashgan va V ga
nisbatan konkurent bo‘lgan A va B nugtalarga s yo‘nalish bo‘yicha
garalganda, kuzatuvchiga yaqin bo‘lgan yoki V tekislikdan uzogroq
joylashgan B nugta ko‘rinadi. Shuningdek, H ga nisbatan konkurent
bo‘lgan C va D nuqtalarga s; yo‘nalish bo‘yicha garalsa, H
tekislikdan uzogroq joylashgan C nuqta ko‘rinadi.

Chizmada konkurent nuqtalarning ko‘rinishligini  ularning
koordinatalari orgali aniglash ham mumkin. Konkurent
nuqgtalarning H tekislikka nisbatan ko‘rinishligi z applikatasi, V
tekislikka nisbatan y ordinatasi va W tekislikka nisbatan x absissasi
aniglaydi.

H tekislikka nisbatan applikatasi eng katta bo‘lgan konkurent nuqta
kuzatuvchiga ko‘rinadi.



a(a’, a”) va b(b’, b") uchrashmas to‘g’ri chiziglar berilgan. Bu to‘g'ri
chiziglar gorizontal proyeksiyalarning o‘zaro kesishgan va H ga nisbatan
konkurent bo‘lgan nuqtalari 1'=2" ustma-ust proyeksiyalangan. Bu
nuqtalardan gaysi birini ko‘rinishligini aniglash uchun ularning gorizontal
proyeksiyasidan proyeksiyalovchi chizig o‘tkazib, to‘g‘ri chiziglarning
frontal a” va b" proyeksiyalarida 1” va 2" nuqtalar belgilanadi va z,>z,
ekanligi aniglanadi. Natijada, a chizigga tegishli 1 nuqta kuzatuvchiga
ko‘rinadi, b chizigqga tegishli 2 nuqgta esa uning ostida bo‘ladi. Demak, a(d’,
a”) va b(b’, b”) to‘g’ri chiziglarga yugoridan garaganda a to‘g’ri chiziq b
to‘g’ri chizigga nisbatan kuzatuvchiga yaqin joylashgan.

rasmda ham c(c’, c¢”) va
d(d’, d”) chiziglarni V ga
nisbatan qaraganda vy,;>y,
bo‘lgani uchun 3 nuqgta

10 kuzatuvchiga ko‘rinadi.
Shuning uchun c(c’, ¢”) va
d(d’, d”) to‘g’ri chiziglarga
oldidan garaganimizda d
to‘’g’ri  chizig ¢ tog’ri
chizigqa nisbatan
kuzatuvchiga yaginroq
joylashgan.
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Masala sharti: S nugfadan ABD  fekislikka

perpendikulyar tushirilsin va § nugtaning ABD
tekislikdagi proeksiyasi ftopilsin. S nugtaning
ABD tekislikka nisbatan  simmetriyasi
aniglansin.  Ixtiyoriy 6-nugta tanlanib  ikkinchi
tekislik  hosil  gilinsin.  Uchburchak shakllarning
kesishuv  chizigi va  ko'rinar  ko'rinmasligi
E’ aniglansin, - -

Qaysi nugfa o’gdan uzogda joylashgan bo'lsa, keyingi proeksiyada
shu nugtadan chiguvchi chiziglar ko'rinadi va aksincha.
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