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3.1 =§. TEKISLIKLARNING O‘ZARO KESISHUVI.

Ta'rif. Agar ikl tekishk umumiyv umumiy to’g’r1 chizigga ega bo’lsa bu
tekishiklar ¢ zare kesishuvchi tekisiiklar deyilad:.

* Ikki Pva Q tekisliklar 7 to‘e‘ri chiziq bo‘yicha kesishadi, ya’'ni O M P = ». Demak
tekisliklarning o‘zaro kesishish chizig‘ini yasash uchun har ikkala tekislikka
tegishli bo‘lgan ikki E va F umumiy nuqtalarini aniglash kifoya qgiladi (1-rasm).

* 2-ab rasmda P va Q kesishuvchi tekisliklar berilgan. Tasvirdan yaqqol ko‘rinib
turibdiki, bu tekisliklarga umumiy bo‘lgan E va F nuqtalar tekisliklarning bir
nomli izlarining kesishish nuqtalari bo‘ladi: E = Oy Py va F = Oy M Py,




1-rasm a)
2-rasm

* Bu nugqtalar o“zaro tutashtirilsa Q) va P tekisliklarning 7kesishuv chizig hosil bo‘ladi: 7= Q0 M P.

* Chizmada (2-b,rasm) bu tekisliklarning kesishish chizig‘ining proyeksiyalarini yasash uchun
tekisliklarning bir nomli 1zlarining kesishish E va F nuqtalarining E', E" va F, F" proyeksiyalari
amqlanadl va nuqtalarning bir nomli proyeksiyalari ozaro tutashtiriladi. Nat1]ada hosil bo‘lgan 7
va I'' to‘g‘ri chiziglar Q) va P tekisliklarning kesishish chizig‘ining proyeksiyalari bo‘ladi. Agar
tekisliklarning 1zlart birinchi oktantda kesishmasa u holda bir nomli izlarini davom ettirib
ularning kesishuv nuqtasini boshqa oktantda topish bilan kesishuv chizig‘l nuqtalarining
proyeksiyalarini yasash mumbkin.

Masalan, T (T}, Ty) va P (Py, Py) tekisliklarning (3-rasm) gorizontal 1zlari T va P, ikkinchi
oktantda kesishadi.




Kesishuvchi tekisliklarning biri gorizontal tekislik bo‘lsa, bu
tekisliklar gorizontal chiziq bo‘yicha kesishadi.




® 4-g,b-rasmda umumiy vaziyatdagi T tekislik bilan H,; gorizontal tekislikning kesishish
chizig‘l / gorizontal bo‘ladi. hagiqatdan, H, gorizontal tekislikning har bir nuqtast H
tekislikdan baravar uzoqlikda joylashgani uchun, tekisliklarning kesishuvchi chizig
h| | H bo‘ladi. Agar umumiy vaziyatdagi tekislik frontal tekislik bilan kesishgan bo‘lsa,
bu tekisliklar frontal bo‘yicha kesishadi.

* Ammo kesishuvchi tekisliklarning birt proyeksiyalovchi tekislik bo‘lsa, proyeksiyalovchi
tekislikning xossasiga muvofiq, ularning kesishish chizig‘ining proyeksiyalaridan biri
proyeksiyalovchi tekislikning izida bo‘ladi (5-rasm).

Kesishuvchi tekisliklarning bir nomli 1zlart chizma chegarasida kesishmasa, ularning
kesishish chizig‘ini yordamchi tekisliklar vositasida aniglash mumkin. Masalan, umumiy
vaziyatdagi P(Pyy, Py) va T(T, Ty) tekisliklarning kesishish chizig‘ini yasash uchun H,
gorizontal va V, frontal tekisliklardan foydalaniladi (6-rasm).




* H, gorizontal tekislikning frontal izini Hy || H qilib o‘tkaziladi. Bu tekislik P tekislikni
hy(hy', b,"), T tekislikni h,(h,', h,") gorizontallar bo‘yicha kesadi. Bu gorizontallarning
kesishgan E(E',E") nuqtasi E'=h,'Mh, va E"=/,"Mh," P va T tekisliklarning kesishish
chizig‘ining umumiy nuqtalaridan birt bo‘ladu.

Frontal tekislikni V| | I/ qilib o‘tkaziladi. Bu tekislik P va T tekisliklarni £,(t,,f,") va
f,(t,,f,") frontallar bo‘yicha kesadi. Bu frontallarning kesishish F(F, F") nuqtasi P va T
tekisliklarning kesishish chizig‘ining umumiy nuqtalaridan ikkinchisi bo‘ladi: F"' = £,"m

f, va F= M £," bo‘ladi. Natijada, E va F nuqtalarning E', F' va E", F"' proyeksiyalarini
o‘zaro tutashtirsa P va T tekisliklarning /kesishish chizig‘ining / va /' proyeksiyalari hosil
bo‘ladi.

7-a,b-rasmdagi umumiy vaziyatdagi al|l6 va eNd chiziglar bilan berilgan Q) va P
tekisliklarning kesishish chizig‘ini yasash uchun gorizontal H, va H, tekisliklar
o‘tkazilgan.




Dastalab H; tekislikning (0 va P tekisliklar bilan kesishish chiziglarini aniglash uchun
tekisliklarni @, & va ¢, d, chiziglarini 1, 2 va 3, 4 nuqtalarda kesganligi belgilanadi. Bu nuqtalarni
o‘zaro tutashtirganda, m; va n, chiziglar hosil bo‘ladi, ya’ni: H\NQ=»;, va HiNP=#n, bo‘ladi. »;,
va 7; to‘grt chiziqlarning kesishish nuqtast E=m,"n, ) va P tekisliklarga umumiy bo‘lgan
birinchi nuqtadir.

/ \2" h"=h"
EH’

T:I'ﬂ




Xuddi shu tartibda Q) va P tekisliklarning H, gorizontal tekislik bilan kesishish chizig‘ini aniglanadi. Chizmada
H, tekislik 4, b va ¢, d chiziglarni 5, 6 va 7, 8 nuqtalarda kesadi. Natijada: H,™ O = m, va H, N P = n, hosil
bo‘ladi. Rasmda H, | | H; bo‘lgani uchun », | | #; va n, | | n, bofladi. Q va P tekisliklarning ikkinchi umumity
F nugqtasi bo‘lib u 7, va n, chiziglarning o‘zaro kesishish nuqtast bo‘ladi: F' = 7, N n,.

Har ikkala P va Q tekisliklar uchun umumiy bo‘lgan E va F nuqtalarni o‘zaro tutashtirsak, tekisliklarning
kesishish chizig hosil bo‘lad:.




Chizmada (7-b, rasm) () va P tekisliklarning kesishish chizig‘ini yasash uchun H,
gorizontal tekislikning H,y izini o‘tkazib uni 4", /" va s", 4" chiziglarning frontal
proyeksiyalarini kesuvchi 1", 2" va 3", 4" nuqtalar belgilanadi. Bu nuqtalarning gorizontal
1', 2' va 3', 4' proyeksiyalarini aniglab o‘zaro tutashtiriladi. 7,' va #,' chiziglar Q va P
tekisliklarning H, tekislik bilan kesishgan chiziglarning gorizontal proyeksiyalari bo‘ladi.
Kesishuvchi chiziglarning frontal 7," va #," proyeksiyalari H, tekislikning H;y, izida
bo‘ladi. hosil bo‘lgan 7,' va #,' chiziglarning kesishgan E' nuqtasi 0 va P tekisliklarining
kesishuv chizig‘iga tegishli £ nuqtaning gorizontal proyeksiyast E'=,'Mn,' bo‘ladi. Bu

nuqtaning " frontal proyeksiyasi esa H, tekislikning H,y izida bo‘ladi: E"e H,-

Xuddi shu tartibda ) va P tekisliklarning kesishish chizigiga tegishli, ikkinchi F
nuqtasining F' va F"' proyeksiyalarini H, gorizontal tekislikning H,y; izint H,y, ga parallel
qilib o‘tkazib aniglanad: .

Chizmadagi E', F' va E", F" proyeksiyalarni ozaro tutashtiruvchi / va /' chiziglar Q va P
tekisliklar kesishish chizig‘ining proyeksiyalari bo‘ladi




* Ikki Pva Q tekisliklar /to’g’ri chiziq bo’yicha kesishadi, ya’nt ONP = / Demak
tekisliklarning o’zaro kesishish chizig’ini yasash uchun har ikkala tekislikka tegishli
bo’lgan ikki £ va F umumiy nuqtalarini aniglash kifoya qiladi (8-rasm).

* 8-abrasmda Pva () kesishuvchi tekisliklar berilgan. Tasvirdan yaqqol ko’rinib
turibdiki, bu tekisliklarga umumiy bo’lgan E va F nuqtalar tekisliklarning bir nomli
izlarining kesishish nuqtalart bo’ladi: E = QNP va F = OyNPp .




Bu nuqtalar o’zaro tutashtirilsa O va P tekisliklarning / kesishuv chizig’t hosil bo’ladt:

= ONE

Chizmada (8-brasm) bu tekisliklarning kesishish chizig’ining proeksiyalarini yasash uchun
tekisliklarning bir nomli izlarining kesishish E va F nuqtalarining E', E" va F', F"
proeksiyalart aniglanadi va nuqtalarning bir nomli proeksiyalari o’zaro tutashtiriladi.
Natijada, hosil bo’lgan / va /' to’g’ri chiziglar O va P tekisliklarning kesishish chizig’ining
proekstyalari bo’ladi. Agar tekisliklarning 1zlari birinchi oktantda kesishmasa u holda bir
nomli izlarini davom ettirib ularning kesishuv nuqtasini boshqa oktantda topish bilan

kesishuv chizig’t nuqtalarining proeksiyalarini yasash mumkin.

Masalan, T (T, Ty) va P (Py, P;) tekisliklarning (9-rasm) gorizontal i1zlart T, va P,
ikkinchi oktantda kesishadi.




Kesishuvchi tekisliklarning birt gorizontal tekislik bo’lsa,bu tekisliklar gorizontal chiziq bo’yicha
kesishadi.

10-rasmda umumiy vaziyatdagi T tekislik bilan H,; gorizontal tekislikning kesishish chizig’i /
gorizontal bo’ladi. haqiqatdan, H, gorizontal tekislikning har bir nuqtast H tekislikdan baravar
uzoqlikda joylashgani uchuntekisliklarning kesishuvchi chizig’s 4| | H bo’ladi. Agar umumiy
vaziyatdagi tekislik frontal tekislik bilan kesishgan bo’lsa,bu tekisliklar frontal bo’yicha kesishadi.

Ammo kesishuvchi tekisliklarning biri proeksiyalovchi tekislik bo’lsa, proeksiyalovchi tekislikning
xossasiga muvofiq ularning kesishish chizig’ining proeksiyalaridan biri proeksiyalovchi

tekislikning izida bo’ladi.

10-rasm




Kesishuvchi tekisliklarning bir nomli izlari chizma chegarasida kesishmasa, ularning kesishish

chizig’ini yordamchi tekisliklar vositasida aniglash mumkin. Masalan, umumiy vaziyatdagi P(P,
Py) va T(Ty, Ty) tekisliklarning kesishish chizig’ini yasash uchun Hjgorizontal va V; frontal
tekisliklardan foydalaniladi (11-rasm). Hi 1% / 72" h"=h"

* H,gorizontal tekislikning frontal izini H,y||H qilib o’tkaziladi. Bu tekislik P tekislikni /(5
h"), 1 tekislikni hy(hy, b,") gotizontallar bo’yicha kesadi. Bu gorizontallarning kesishgan
E(E\E") nuqtasi E'=4’ ﬂ/oz va E"_/al"ﬂ/yz"P va T tekisliklarning kesishish chizig’ining
umumiy nuqtalandan biri bo’ladi.

* Frontal tekislikni 17| | 17 qilib o’tkaziladi.




* Xuddi shu tartibda ) va P tekisliklarning H, gorizontal tekislik bilan kesishish
chizig’ int aniqlanadi. Chizmada H, tekislik a,b va ¢, 4 chiziglarni 5, 6 va 7, 8
nuqtalarda kesadi. Nattjada: H,N O = m, va H,NP = #, hosil bo’ladi. Rasmda H,
| | H, bo’lgani uchun 2, | | 7, va n, | | 7, bo’ladi. Q va P tekisliklarning ikkinchi

umumiy F nuqtasi bo’lib u 7, va #, chiziglarning o’zaro kesishish nuqtasi bo’ladi:
F = m,Nu,.

Har ikkala P va Q tekisliklar uchun umumiy bo’lgan E va F nugtalarni o’zaro
tutashtirsak, tekisliklarning kesishish chizig’t hosil bo’lad1.

Chizmada (12-b, rasm) Q va P tekisliklarning kesishish chizig’ini yasash uchun H,
gorizontal tekislikning H,y, izini o’tkazib uni 4", 4" va s", 4" chiziqlarning frontal

procksiyalarini kesuvchi 1", 2" va 3", 4" nuqtalar belgilanadi.




* Bu tekislik P va T tekisliklarni £ (',4") va /(") trontallar bo’yicha kesadi. Bu 11-rasm frontallarning
kesishish F(F', F'") nuqtasi P va T tekisliklarning kesishish chizig’ining umumiy nuqtalaridan ikkinchisi
bo’ladi: F"' = /"N va F'= f'NA" bo’ladi. Natijada, E va F nuqtalarning E', F' va E", F" proeksiyalarini
o’zaro tutashtirsa P va T tekisliklarning /kesishish chizig’ining / va /' proeksiyalari hosil bo’ladi. 12-4, 4-
rasmdagi umumiy vaziyatdagl a//b va ¢N\d chiziglar bilan berilgan QO va P tekisliklarning kesishish chizig’ini
yasash uchun gorizontal H; va H, tekisliklar o’tkazilgan.

Dastalab H; tekislikning O va P tekisliklar bilan kesishish chiziglarini aniglash uchun tekisliklarni a,b va ¢,
d, chiziglarini 1, 2 va 3, 4 nuqtalarda kesganligi belgilanadi. Bu nuqtalarni o’zaro tutashtirganda, 7, va
chiziglar hosil bo’ladi, ya’ni: H;NQ=m; va H;NP=n; bo’ladi. 7, va nito’g’ri chiziglarning kesishish nuqtasi
E=mN\nQ va P tekisliklarga umumiy bo’lgan birinchi nuqtadir.




Bu nuqtalarning gorizontal 1', 2' va 3', 4' proeksiyalarini aniqlab o’zaro tutashtiriladi. 7'
va 7' chiziglar Q) va P tekisliklarning H, tekislik bilan kesishgan chiziglarning gorizontal
proeksiyalari bo’ladi. Kesishuvchi chiziglarning frontal 7" va »," proeksiyalari H,
tekislikning H,y izida bo’ladi. hosil bo’lgan 7' va 7' chiziglarning kesishgan E' nuqtasi
O va P tekasliklarining kesishuv chizig’iga tegishli £ nuqtaning gorizontal proeksiyasi
E'=m,'Nn, bo’ladi. Bu nuqtaning E" frontal proeksiyasi esa H, tekislikning H,y; izida
bo’ladi: E"eH, -

Xuddi shu tartibda Q) va P tekisliklarning kesishish chizig’iga tegishli, ikkincht F
nuqtasining ' va F" proeksiyalarini H, gorizontal tekislikning H,y izini H,y, ga parallel
qilib o’tkazib aniqlanadi .

Chizmadagi E', F' va E", F" proeksiyalarni o’zaro tutashtiruvchi / va /' chiziglar Q va P
tekisliklar kesishish chizig’ining proeksiyalari bo’ladi.
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