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Пусть H2m)(0 ,1) -  пространство классов комплекснозначных функций, обладаю
щих обобщенными производными порядка m интегрируемы с квадратом, скалярным 
произведением и нормой

(p, f ) =  / 1 (p M (x) +  P(m-1) (0) — p (m-1) (1)) ( / ^ ( x) +  ZH - ) (0) — ZH - ) (1)) dx,

f H2(m) -  ^  ( f (m)(x) +  f  (m-1)(0) — f  (m-1)(1)) ( f  (m)(x) +  f (m-1) (0) — f (m-1) (1)) dx^ 2 

Определение. Пусть f  (x) G H2m) (0,1), при m > 1. Периодизацией функции
f  (x) будем называть нахождение функции p (x) G H2m) (0,1) удовлетворяющей усло
виям

р (а) (1) =  р (а) (0) при а =  0,1,..., m — 1,

/ f  (x) dx =  p (x) dx.
Jo , /0

В настоящей работе методом периодизации функций будут построены оптималь
ные квадратурные формулы типа Эрмита в пространстве, где вторые производ
ные суммируемы с квадратами. Для этого используются оптимальные квадратурные 
формулы в пространствах периодических функций.

Здесь приводим оптимальные квадратурные формулы.
Доказывается следующая теорема.

Теорема. Пусть f  (x) G H ,2) (0,1), тогда следующая квадратурная формула

Г1 N о
e2™ 'f  (x) dx -  J 2  Ck (2) f  (kh) + ,< ( f ' (1) — f  (0))

функционалом погрешности

k=0

N o
4  (x) =  qo,1]e2™"' — J ]  Ck (2) 5 (x — hk) — ^ (5' (x — 1) — 5' (x))

k=1
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является оптимальном, где

—A при k =  0,
(2) =  i  (2) при 1 < k < N — 1,

I О
CN (2) +  A при k =  N,

1 e
A =  t; : d (w  N, 2) 2niw

(2niw)

е2пг̂ д _ 1
1 e2nî h

— hd (w,N, 2)2 (1 _ e2ni^h)2

Здесь (2), k =  1, 2,..., N определяется формулой
О

Cfc (2) =  d (w,N, 2) e“ h, k = 1 , 2, N,

. /s in  4 3hd (w, N, 2) =  -------— ------------- ------- ,
nwh у cos 2nwh +  2

Весовые оптимальные квадратурные ф о р м у л ы  в пространстве W 2(m)(0,1)
Шадиметов Х.М.1,2, Давлатова Ф.И.2 
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Рассмотрим квадратурную формулу вида,

1 N
/e 2™ x p(x)dx =  J ]  dMp (h^) (1)
о ^=0

с функционалом погрешности

N
/'N (x) =  e2" “ m n(x) _ £  d„S (x _ В Д . (2)

^=0
Разность между интегралом и квадратурной суммой называется погрешностью квад
ратурной формулы

1 . N
( С  (x) , Р (x)) =  е2жшх p(x)dx _  dMp (h^),

0 ^=0
где dM _  коэффициенты квадратурной фор мулы (1), h =  1/N, N — натуральное чис
ло, i2 =  — 1, w _  произвольное число, т.е, w G R, R —  множество действительных


